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Γ΄ Λυκείου Κατεύθυνσης 

Ορισμένο Ολοκλήρωμα 
Δειγματικό Διαγώνισμα 01 

 

Άσκηση 1.  

Να υπολογίσετε το ολοκλήρωμα:  

∫
1

√16 − 𝑥2

2√3

0

𝑑𝑥, 𝑥 = 4𝜂𝜇𝜃,   𝜃 ∈ [0,
𝜋

2
] 

 

Άσκηση 2.  

Αν ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 3
1

−2
, να υπολογίσετε την παράσταση:  

𝛢 = ∫
5𝑥2𝑓(𝑥)

𝑥2 + 2
𝑑𝑥

1

−2

− 10 ∫
𝑓(𝑥)

𝑥2 + 2
𝑑𝑥

−2

1

 

 

Άσκηση 3.  

Αν η συνάρτηση 𝑓 είναι συνεχής στο διάστημα Δ και 𝛼, 𝛽, 𝛾, 𝛿 ∈ Δ, να δείξετε ότι: 

∫  
𝛽

𝛼

𝑓(𝑥)𝑑𝑥 + ∫  
𝛿

𝛾

𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = ∫  
𝛽

𝛾

𝑓(𝑥)𝑑𝑥 + ∫  
𝛿

𝛼

𝑓(𝑥)𝑑𝑥 

 

Άσκηση 4.  

Δίνεται η παραβολή 𝑦 =
𝑥2

4
 και τα σημεία 𝑀1(6,9), 𝛭2(−2,1) σημεία της. Από τα σημεία 𝛭1, 𝛭2 φέρουμε 

εφαπτόμενες προς την παραβολή. 

(α) Να βρεθούν οι εξισώσεις των εφαπτομένων και να αποδειχθεί ότι το σημείο τομής των εφαπτομένων 

είναι 𝛢(2, −3). 

(β) Να βρεθεί το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται από την παραβολή και τις εφαπτομένες στα 

σημεία 𝛭1, 𝛭2. 

 

Άσκηση 5.  

Να βρεθεί ο όγκος του στερεού που παράγεται αν το χωρίο που περικλείεται από τους άξονες την καμπύλη 

𝑦 = 𝑙𝑛(𝑥) και την ευθεία 𝑦 = 2 στραφεί πλήρη στροφή γύρω από τον άξονα των Χ. 

 

Άσκηση 6.  

Έστω 𝑓: ℝ → ℝ συνεχής συνάρτηση στο ℝ. Να δείξετε ότι: 

∫  𝑥 ∙ 𝑓(𝑥2
  𝛼

−𝛼

)𝑑𝑥 = 0 



 
2 

 

 

Άσκηση 7.  

Έστω 𝑓: ℝ → ℝ συνεχής συνάρτηση στο ℝ.  

(α) Να αποδειχθεί ότι ∫ 𝑥𝑓(𝜂𝜇𝑥)𝑑𝑥 =
𝜋

2
∫ 𝑓(𝜂𝜇𝑥)𝑑𝑥

𝜋

0

𝜋

0
  με χρήση του μετασχηματισμού 𝑥 = 𝜋 − 𝑡. 

(β) Να αποδειχθεί ότι ∫ 𝑓(𝜂𝜇𝑥)𝑑𝑥 = 2 ∫ 𝑓(𝜂𝜇𝑥)
𝜋

2
0

𝑑𝑥
𝜋

0
. 

(γ) Nα αποδειχθεί ότι ∫
𝑓(𝑥)

𝑓(𝑥)+𝑓(𝑎−𝑥)
𝑑𝑥 =

𝑎

2

𝑎

0
 με χρήση του μετασχηματισμού 𝛼 − 𝑥 = 𝑡. 

(δ) Με τη βοήθεια των πιο πάνω, να αποδείξετε ότι: ∫
𝑥𝜂𝜇4𝑥

𝜂𝜇4𝑥+𝜎𝜐𝜈4𝑥
𝑑𝑥 =

𝜋2

4

𝜋

0
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Άσκηση 2.  

Αν ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 3
1
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, να υπολογίσετε την παράσταση:  
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Άσκηση 3.  

Αν η συνάρτηση 𝑓 είναι συνεχής στο διάστημα Δ και 𝛼, 𝛽, 𝛾, 𝛿 ∈ Δ, να δείξετε ότι: 

∫  
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Άσκηση 4.  

Δίνεται η παραβολή 𝑦 =
𝑥2

4
 και τα σημεία 𝑀1(6,9), 𝛭2(−2,1) σημεία της. Από τα σημεία 𝛭1, 𝛭2 φέρουμε 

εφαπτόμενες προς την παραβολή. 

(α) Να βρεθούν οι εξισώσεις των εφαπτομένων και να αποδειχθεί ότι το σημείο τομής των εφαπτομένων 

είναι 𝛢(2, −3). 

(β) Να βρεθεί το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται από την παραβολή και τις εφαπτομένες στα 
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Άσκηση 5.  

Να βρεθεί ο όγκος του στερεού που παράγεται αν το χωρίο που περικλείεται από τους άξονες την καμπύλη 
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Άσκηση 6.  
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Άσκηση 7.  

Έστω 𝑓: ℝ → ℝ συνεχής συνάρτηση στο ℝ.  

(α) Να αποδειχθεί ότι ∫ 𝑥𝑓(𝜂𝜇𝑥)𝑑𝑥 =
𝜋
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𝑑𝑥
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0
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𝑎
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